
Фiнал

1. Знайдiть кiлькiсть розв’язкiв системи рiвнянь{
x2 + y2 = 2a,

|x|+ |y| = a

у залежностi вiд значення параметра a ∈ R.
2. Зi ста дiйсних чисел потрiбно вибрати два так, щоб їхнє середнє ари-
фметичне було не менше за середнє арифметичне всього набору. Доведiть,
що це завжди можна зробити принаймнi 99 способами.
3. За допомогою циркуля та лiнiйки вiдновiть трикутник за серединами
двох сторiн i точкою всерединi трикутника, з якої кожну сторону видно пiд
однаковим кутом.
4. Нехай x, y, z – числа з вiдрiзка [1, 4]. Доведiть, що
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5. У нетупокутному трикутнику ABC з ∠A = 60◦ проведено медiану BM ,
висоту CH та бiсектрису AL так, що вони утворюють трикутник, подiбний
трикутнику ABC. Знайдiть кути B та C даного трикутника.
6. Знайдiть усi строго зростаючi функцiї f : R → R, що задовольняють
рiвняння
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для довiльних x, y ∈ R.


