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1. Çíàéòè öiëå ÷èñëî, íàéáëèæ÷å äî ñóìè S =
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(�Ìàòåìàòèêà â øêîëå� � 2, 1978)
2. Äîâåñòè, ùî ïðè íàòóðàëüíèõ n ≥ 2, p ≥ 3 âèêîíó¹òüñÿ íåðiâíiñòü
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(�Ó ñâiòi ìàòåìàòèêè� � 1, 2003)
3. Äîâåñòè, ùî äëÿ áóäü-ÿêèõ äiéñíèõ x, y i z âèêîíó¹òüñÿ íåðiâíiñòü

(x2 + y2 − z2)(x2 + z2 − y2)(y2 + z2 − x2) ≤ (x+ y − z)2(x+ z − y)2(y + z − x)2.

(�Êâàíò� � 1, 1977)
4. Äîâåñòè, ùî äëÿ áóäü-ÿêèõ äâîõ òðèêóòíèêiâ ç êóòàìè α, β, γ i α1, β1, γ1
âèêîíó¹òüñÿ íåðiâíiñòü
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≤ ctgα+ ctg β + ctg γ.

(�Êâàíò� � 1, 1987)
5. Ó òðèêóòíèêó ABC, â ÿêîìó BC < BA, ÷åðåç âåðøèíó C ïðîâåäåíî ïðÿìó,
ïåðïåíäèêóëÿðíó äî áiñåêòðèñè BE. Öÿ ïðÿìà ïåðåòèíà¹ áiñåêòðèñó BE â òî-
÷öi F , à ìåäiàíó BD � â òî÷öi G. Äîâåñòè, ùî âiäðiçîê EG äiëèòüñÿ âiäðiçêîì
DF íàâïië. (�Ìàòåìàòèêà â øêîëå� � 1, 1985)
6. a) (Íåðiâíiñòü Óøàêîâà íà ïëîùèíi) Íà ñòîðîíàõ BC,CA,AB òðèêóòíè-
êà ABC âèáðàíi âiäïîâiäíî òî÷êè A1, B1, C1 òàê, ùî âiäðiçêè AA1, BB1, CC1

ïåðåòèíàþòüñÿ â îäíié òî÷öi. Äîâåñòè, ùî SA1B1C1 ≤ SABC

4
.

á) (Íåðiâíiñòü Óøàêîâà ó ïðîñòîði) Íà ãðàíÿõ BCD,CDA,BDA,ABC òå-
òðàåäðà ABCD âèáðàíi âiäïîâiäíî òî÷êè A1, B1, C1, D1 òàê, ùî âiäðiçêè AA1,
BB1, CC1, DD1 ïåðåòèíàþòüñÿ â îäíié òî÷öi. Äîâåñòè, ùî VA1B1C1D1 ≤ VABCD

27
.

(�Êâàíò� � 5, 1983)
7. Äîâæèíè ðåáåð òðèêóòíî¨ ïiðàìiäè ïîçíà÷èìî ÷åðåç a, b, c, d, e, f, à ðàäióñ
âïèñàíî¨ â ïiðàìiäó êóëi � ÷åðåç r. Äîâåñòè, ùî
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abcdef.

(�Ó ñâiòi ìàòåìàòèêè� � 3, 1996)
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